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1. Ukažte, že funkce f má definičńı obor R a že je na R rostoućı.

f : x 7→ 2x +
√

4x2 + x + 1

2. Zformulujte větu o znaménku derivace pro klesaj́ıćı funkci.

3. Nalezněte intervaly, na nichž je funkce f monotonńı. Ve výsledćıch
uvádějte intervaly maximálńı vzhledem k inkluzi – tedy takové, které
nejsou vlastńı podmnožinou intervalu, na němž je funkce také mono-
tonńı. Zvláštńı pozornost věnujte zahrnut́ı/nezahrnut́ı krajńıch bod̊u
do intervalu.

f : x 7→ x3 + x2 − 6x

3a
f : x 7→ |x + 3| − x2 − 5x

3b
f : x 7→ (x2 − 1)(x− 1)2

3c

f : x 7→ x2 + 3√
x2 + 1

3d
f : x 7→ (x + 1)(x + 2)2

3d
f : x 7→ (1− x)4(1 + x)8

3e

f : x 7→
√
x +

3√
x

4. Určete obraz = f(I) intervalu I = [−1, 1]

f : x 7→ x3 − 2x2 + x

4a

f : x 7→ 4x− 3

x2 + 1
, I = [−1, 3]



4b

f : x 7→ x + 1√
x2 + 2

, I = [0, 3]

4c
f : x 7→ (x + 1)(x + 3)3, I = [−3, 0]

4d

f : x 7→
√
x +

3√
x
, I = [1, 9]

5. Vyřešte úlohy 4 – 4d pro otevřený interval a intervaly z jedné strany
otevřené a z druhé uzavřené.

6. Ukažte, že funkce nemůže být na intervalu I zároveň rostoućı i klesaj́ıćı.

7. Ukažte, že funkce, která je na intervalu I zároveň nerostoućı a nekle-
saj́ıćı, je na I konstantńı.

8. Ukažte pomoćı tabulky pravdivostńıch hodnot ekvivalenci výrok̊u

(A ∧B)⇒ C (¬C ∧B)⇒ ¬A

9. Ukažte ekvivalenci výrok̊u z předchoźıho př́ıkladu úvahou.

10. Zvolte k > 0 a bod [x0, y0], načrtněte př́ımky o rovnićıch

y = y0 + k(x− x0) y = y0 + k
2
(x− x0)

a vyšrafujte množinu

M =

{
[x, y] ∈ R2 :

y − y0
x− x0

>
k

2

}
.


