Okoli bodu a spojitost funkce

Okoli bodu a € R: (vSechna ¢ jsou kladna ¢isla)

okoli U.(a) = (a — €,a + €) obsahuje ¢isla, kterd jsou na ¢iselné ose od a
vzdalend o méné nez ¢

pravé okoli (a,a + €) obsahuje ¢isla z okoli U.(a), kterd jsou vétsi nez a
levé okoli (a — €, a) obsahuje ¢isla z okoli U, (a), ktera jsou mensi nez a
Poznamky k pojmu okoli:

1. Pismeno U oznacujici okoli je z némeckého slova umgebung.

2. Vice nas zajimaji takova okoli, ktera obsahuji jen jeho blizké body, tedy
pro malé hodnoty ¢ (zndzornéte si okoli na ¢iselné ose).

Rozmyslete si:

1. |z —2| < 3 je ekvivalentni s x € (2 — 3,2 + 3), po upravé z € (—1,5).
2. Obecnéji |z — a|] < § je ekvivalentni s x € (a — §,a + 9)
3. Odtud plyne, ze plati

relUla) <= |xr—al<e

Definice spojitosti funkce v bodé.
Rekneme, ze funkce f je spojita v bodé a € R, pokud plati

(Ve > 0)(35 > 0)(Vz € Us(a))(f(x) € Us(f(a)))

Cteme: Pro kazdé epsilon kladné existuje delta kladné takové, ze pro viechna
x 7 delta okoli bodu a je f(z) prvkem epsilon okoli bodu f(a).

Pokud zaménime delta okoli Us(a) za pravé okoli bodu a, dostaneme spojitost
zprava. Podobné pro spojitost zleva.

Definice spojitosti funkce v bodé zprava.
Rekneme, ze funkce f je spojita v bodé a € R zprava, pokud plati

(Ve > 0)(30 > 0)(Vz € (a,a+9))(f(x) € U(f(a)))

Definice spojitosti funkce v bodé zleva.
Rekneme, ze funkce f je spojita v bodé a € R zprava, pokud plati

(Ve > 0)(30 > 0)(Vz € (a — 6,a))(f(z) € Us(f(a)))

Definice spojitosti funkce na intervalu.

Rekneme, ze funkce f je spojitd na otevieném intervalu (a, b), pokud je spo-
jitd v kazdémm bodé = € (a, b).

Rekneme, ze funkce f je spojitd na uzavieném intervalu [a, b], pokud je spo-
jitd na intervalu (a, b), v bodé a je spojita zprava a v bodé b je spojita zleva.
Rekneme, 7e funkce f je spojitd na intervalu (a,b], pokud je spojitd na in-
tervalu (a,b) a v bodé b je spojitéd zleva.

Rekneme, ze funkce f je spojitd na uzavieném intervalu [a, b), pokud je spo-
jitd na intervalu (a,b) a v bodé a je spojita zprava.



