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. Cislo majici dekadicky (desetinny) periodicky rozvoj 0.123 vyjadiete
ve tvaru zlomku s celo¢iselnym citatelem a jmenovatelem ve zkraceném
tvaru.

Ulohu feste dvéma zpusoby: sec¢tenim geometrické fady a vynasobenim
¢isla vhodnou mocninou deseti.

. Cislo majici bindrni (dvojkovy) periodicky rozvoj 0.010011 vyjadiete
ve tvaru zlomku s celo¢iselnym citatelem a jmenovatelem ve zkraceném
tvaru.

Ulohu feste dvéma zpusoby: sectenim geometrické rfady a vynasobenim
¢isla vhodnou mocninou dvou.

. Napiste prvnich Sest cifer dekadického a binarniho rozvoje zlomku %
Urcete horni odhad chyby, které se dopustite, kdyz obecné ¢islo (nemusi
to byt 5/7) nahradite jeho konetnym desetinnym, piipadné dvojkovym
rozvojem o Sesti cifrach za ,desetinnou® teckou.

Néavod: dvojkovy rozvoj pocitejte obdobné jako desetinny; horni odhad

ziskdte sectenim fad °, 12r, D, gr zacinajicich vhodnou hodnotou in-
dexu k.

. Pro ¢leny posloupnosti {a, }°°; plati (Vn € N)(|ani1/an| < q).
Ukazte, ze pak plati (Vn € N)(|a,| < |ai|g"™).

. Pro kazdou z nésledujicich fad urcete, zda je posloupnost jejich ¢astecnych
souctu monotonni a urc¢ete druh monotonie.
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. Rozhodnéte, které tady z piikladu 5 jsou konvergentni a které jsou
absolutné konvergentni.



7. Sectéte fady
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8. Pouzijte limitni srovnavaci kritérium, divergentni harmonickou fadu
o0 1 s~ o0 1 cevg w2 “ .
> iy 3 & konvergentni fadu ) 7 | m ke zjisténi konvergence fad (je
mozné, ze pro nékterou z fad nelze timto zpusobem rozhodnout)
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Pro jaké hodnoty «, 8 nelze timto zpusobem rozhodnout?
Pro jaké hodnoty zjistite konvergenci a pro jaké divergenci?
Reste pro a, § € R.
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9. Nacrtnéte graf posloupnosti ¢dstecnych soucti s, = >, *——. Pfemyslejte

ptitom o vztahu hodnot (kterd je vétsi) s, a s,41 a podobné o vztahu
hodnot s, a s,.2. Ukazte, ze:

(a) Pron € N plati so,_1 > So, < Sopt1-

(b) Vybranad posloupnost se sudymi indexy {s2,}52, je rostouci a
shora omezend ¢lenem s;.

(c) Vybrana posloupnost s lichymi indexy {so,-1}7>, je klesajici a
zdola omezena nulou.

(d) Rozdil sg, — s2,,—1 se blizi k nule pro n — oo.

(e) Z predchoziho plyne, ze obé vybrané posloupnosti konverguji a
jejich limity si jsou rovny.

(f) Obe limity jsou rovny i limité ¢dstecnych souctu {s,}.
(g) Pro soucet tady s a prirozené ¢islo n € N plati odhady s €

(52717 82n+1)-



10. V nésledujicich ulohach jsou k, g prirozena cisla.
(a) Ukazte, ze pro k < q je Z—!! e N
(b) Ukazte, ze pro k > q je
1 1 1

<
Kl qlq+ 1)k~ ql(qg+ 1)k

Névod: v sou¢inu (g + 1) ...k nahradte vSechny ¢initele vyrazem
g+ 1.

(c) Sectéte geometrickou radu

(d) Ukazte, ze plati

k=q+1
(e) Ukazte, ze pro g € N plati
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