Primitivni funkce



Definice 25 (primitivni funkce). Necht a,b € R*, a < b, I = (a, b). Necht
je funkce f definovand na intervalu I.

Funkci F' definovanou na I nazveme primitivni funkci funkce f na inter-
valu I, pokud plati

Ve el: F'(z) = f(z) (22)
Piiklad 26. Ukédzeme, ze funkce F(z) = log|z| je primitivni funkei
funkce f(z) = 1 na intervalu I = (—o0,0).

Piiklad 27. Ukédzeme, Ze funkce F(z) = log(2z) je primitivni funkei
funkce f(z) = £ na intervalu I = (0, 00).
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Véta 28 (o jednoznacnosti primitivni funkce aZ na konstantu). Necht
a,b € R*, a < b, I = (a,b), f je funkce f definované na intervalu I. Necht
Fi, F5 jsou primitivni funkce funkce f na intervalu I.

Pak plati
dC eRVz € [: Fy(z) = Fi(z)+ C
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Véta 29 dilezita (o existenci primitivni funkce ke spojité funkci). Necht
a,b € R*, a < b, I = (a,b). Necht je funkce f spojitd na intervalu I.
Pak existuje funkce F' primitivni k f na I.

Dikaz. Zvolme zy € I. Protoze je funkce f spojitd na intervalu I, existuje
dle véty 18 pro z € I integral v (23).
Definujme funkci F’

Pe) = (R) [ T i) dt (23)

Ve vété 23 jsme ukazali, ze pro z € I plati F'(z) = f(x). Odtud plyne, ze je
F' primitivni funkce f na intervalu I. (]




