Ulohy na cviceni 8. dubna 2025 z AN2

. Vrafte se k tlohdm z minula, pfedevsim k limitnimu podilovému krité-
riu absolutni konvergence fad (tloha 4 z minulého tydne).

. Prointerval I = [0, 1], jeho déleni z; = i/n a funkci f(x) = x? vypoctéte
dolni a horni integralni soucet funkce f na intervalu I pro vyse zadané
déleni.

K vypoctu pouzijte vysledek nasledujici ilohy.

. Dokazte, ze pro n € N plati
Zk = én(n +1)(2n+1)
k=1

. Nechﬁ pro Hi, DZ',.Ti,QIiJrl, f(Cl),é eR plati

H; < (i1 —x)(f(ci) +€)
D; > (zig1 — x)(f(ei) =€)

Ukazte, ze plati

. Necht zg,x1,...,7, je déleni intervalu [a,b], necht ¢ > 0. Necht pro
ie{0,1,...,n—1} aproé:m plati (1).
Ukazte, ze plati
n—1 n—1
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. Necht I = [a,b] je interval, f je spojitd funkce na I. Necht je HIS
horni integralni soucet funkce f pres interval I. Ukazte, ze plati

HIS > (R) / /() da (3)

. Necht I = [a,b] je interval, f je spojitd funkce na I. Necht je DIS
dolni integralni soucet funkce f pres interval I. Ukazte, ze plati

DIS < (R) / (@) de ()



8. Necht I, f, HIS, DIS jako v ptredchozich dvou ulohdch. Ukazte, Ze

plati
b b
(R)/ f(m)dx—(R)/ flx)de < HIS — DIS

9. Necht K > 0, necht (Ve > 0)(K < ¢).
Ukazte, ze K = 0.

10. Necht I = [a, )] je interval, f funkce definovand na I. Necht ke kazdému
e > 0 existuje déleni zy, x1, ..., x, intervalu [a, b], spliujici (2).

Ukazte, ze je f Riemannovsky integrovatelna na /.



