
Křivkový integrál

Př́ıklad 1. Graficky znázorněte množinu k a vypočtěte:

a)

∫
k

x ds, kde k =
{

[x, y] ∈ R2 : x2 − 2x+ y2 = 8
}
. [6π]

b)

∫
k

xy ds, kde k =

{
[x, y] ∈ R2 :

x2

4
+ y2 = 1, x ≥ 0, y ≥ 0

}
.

[
14

9

]

c)

∫
k

x+ z ds, kde k =
{

[x, y, z] ∈ R3 : x2 + y2 = 9, z = 1
}
. [6π]

d)

∫
k

√
1 + 18x2 ds, kde k =

{
[x, y, z] ∈ R3 : x2 + 2y2 = z, y = x, x ∈ [0, 1]

}
.

[
7
√

2
]

e)

∫
k

x+ y + z ds, kde k je úsečka spojuj́ıćı body [0, 0, 0] a [1, 1, 2].
[
2
√

6
]

f)

∫
k

√
1− 2x2 ds, kde k =

{
[x, y, z] ∈ R3 : x2 + y2 + z2 = 1, y = x, x ≥ 0, z ≥ 0

}
. [1]

g) obsah plochy ohraničené křivkou k =
{

[x, y] ∈ R2 : x = cos3 t, y = sin3 t, t ∈ [0, 2π]
}
.[

3π

8

]
h)

∫
k

x dx+ z dy + y dz, kde k =
{

[x, y, z] ∈ R3 : x2 + y2 = 1, z = y
}

prob́ıhá body [1, 0, 0],

[0, 1, 1] a [−1, 0, 0] v uvedeném pořad́ı. [0]

i)

∫
k

y dx+ z dy + x dz, kde k je úsečka s počátečńım bodem [3, 3, 3] a koncovým bo-

dem [0, 0, 1].

[
−27

2

]
j)

∫
k

x dx+ y dy + z dz, kde k je úsečka s počátečńım bodem [5, 2, 1] a koncovým bo-

dem [0, 0, 0]. [−15]

k)

∫
k

x dx+ y dy + z dz, kde k =
{

[x, y, z] ∈ R3 : x = cos t, y = sin t, z = 2t, t ∈ [0, 4π]
}

s počátečńım bodem [1, 0, 0].
[
32π2

]



l)

∫
k

x dx+ y dy + z dz, kde k =
{

[x, y, z] ∈ R3 : x2 + y2 + z2 = 1, y = x, x ≥ 0, y ≥ 0, z ≥ 0
}

s počátečńım bodem [0, 0, 1]. [0]

m)

∫
k

y dx+ z dy + x dz, kde k =
{

[x, y, z] ∈ R3 : x2 + (y − 2)2 = 1, z = 3
}

prob́ıhaj́ıćı

body [0, 3, 3], [−1, 2, 3] a [0, 1, 3] v uvedeném pořad́ı. [−π]


