Cviceni 2
Priklad 1. Urcete defini¢ni obory néasledujicich funkei:

o y=+3x— 23 (z € (=00, —V/3] U [0,V3]),

1+=z
1—=zx

y:(I—2) (JIE [_171))7

ey — "1 LTl (re(—00,2)U(2,3) U (3,00).

2 — bz +6
1—-2
® Y = arccos * (z € [-1,2)]),
sin x

y =Insinz (x € U(2k7r, 2km + ).
keZ
Priklad 2. Sestrojte graf funkce f : y = arcsin(sin z).

Reseni:

Funkce sin zobrazuje R do intervalu [—1,1] a definiéni obor funkce arcsin je pravé
interval [—1,1] a tedy funkce arcsin(sin x) je definovana pro libovolné realné ¢islo. Funkce
sin je 2m-periodicka, takze

sin(z + 2kw) = sinzx a potom i arcsin(sin(z + 2k7)) = arcsin(sin x).

Tedy i funkce arcsin(sin z) je 2m-periodicka. Staci tedy vySetifovat funkei arcsin(sin x) pouze

3
na intervalu [—g, ?ﬂl . Déle na intervalu [—g, g] je k funkci sin inverzni funkce arcsin,
tzn. -
f(z) = arcsin(sinz) = x pro x € [—5, 5} :
. T 37 . T T i
Body z intervalu [5, 7} miizeme napsat ve tvaru x + 7, kde x € [—5, 5] , potom plati:
sin(z 4+ ) = sinz cos ™ + sinw cosx = —sinx = sin(—x).

3
Tedy funkce sin vypada na intervalu [g, ;} stejné jako funkce — sin na intervalu [—g, g] :

Potom plati:

f(z+m) = arcsin(sin(x 4 7)) = arcsin(— sinz) = arcsin(sin —x) = —x pro x € [—g, g} .

T
(Protoze —x € [—5, 5} a na tomto intervalu je k funkci sin inverzni funkce arcsin .)



Obrazek 1: arcsin(sin x).

Piiklad 3. Rozhodnéte, zda-li jsou funkce y = Inz? a y = 2Inz totozné.
(Nejsou, maji odlisné defini¢ni obory.)
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Priklad 4. Je-li dana funkce f(z) = itl, spoctéte f(2x), 2f(z), f(z?), f3(x), f (—> ,

()2 w) $

Priklad 5. Urcete f(z), je-li

of(x+1):x2—3x+2 (f(x):x2—5x+6),

. f(é):x+mprox>0 <f(:v):1+—m>.

Xz

Piiklad 6. Tvoite slozené funkce z funkci u = /1 + 2, v = 2%, w = tgx a urdete jejich
defini¢ni obory.

2k +1
(Napfiklad y = /1 + tg? x méa defini¢ni obor R — {x = #; ke Z} )

Piiklad 7. Urcete, zda-li jsou nasledujici funkce sudé (liché):

1—=x
1+=x

(licha),
(licha),
o f(r)=42+1 (sudd),
o flx)=2x+1 (ani suda ani lichd).

Piiklad 8. Urcete, nejmensi periodu funkce y = tg (3z) + sin(6z). (E)

Priklad 9. U nasledujicich funkci najdéte inverzni funkce:
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10 =0

(7@ =222 b = s = r= {2}, H = D) =r - {2}).
o f(v) =2z —2?

(fY(z) =1+ +/1—z k funkci f na intervalu [1, c0),

D(f)=H(f™) =[Loo), H(f)=D(f) = (~o0,1],

f71(z) =1 —+/1— 2z k funkci f na intervalu (—oo, 1],
D(f) = H(fil) = (—o0,1], H(f) = D(fil) = (—00,1]).

Priklad 10. Na piikladech konkrétnich funkci ukazte zékladni transformace grafu (skla-

1
dani funkci). Nacrtnéte grafy néasledujicich funkei: f(x), f(z) +1, f(z) — 1, 2f(x), §f(:r;),
T

—f(@), flz=1), fle+1), f22), f (5 ) (=), |f(@)], f(Jo]) (piipadné jejich kombinace).



