Cviceni 7

Piiklad 1. Dokazte, Ze funkce y = ¢; cosx+ca sinx (c1, ¢o € R) spliiuje rovnici y’ +y = 0.

t

Priklad 2. Zderivujte podle x funkci zadanou parametricky rovnicemi: x = arcsin —
+

d
a i = arccos pro t € (—o0, 00). <d_y =sgnt, t # 0)
x

1
V1+¢t?

Piiklad 3. Spoctéte druhou derivaci (podle x) funkce zadané parametricky rovnicemi:

. dy —b
x =uacost ay=bsint prot € (0,7). T =
2 a?sin

2

Priklad 4. Najdéte bod, v némz je tecna k parabole y = x* rovnobézna s tétivou vedenou

zadanymi body a napiste rovnici této tecny.
e [—1,1] a 3,9 (1,1, y =2z —1),
e [-39af39  ([0,0],y=0),
e [—3,9] al,1] ([-1,1], y = -2z —1).

Priklad 5. Spoctéte pomoci 'Hospitalova pravidla

m

T
lim — (0
o fim = 0
e lim InzIn(l—2z) (0),

r—1—

T 2
lim(1 — z)tg — —
o lim(1 —2)tg = (W)

Z‘2 2
e lim (cos E) ,a#0 (e‘“ /2),
x

r—00

e lim (arcsinz)®® (1),

z—0

1
e lim cotgx —— (0).
x

z—0t

Priklad 6. Najdéte absolutni extrémy funkci

e f(r)=xIn*z (abs. minimum v bod& x = 1, abs. maximum neexistuje),

1



e f(x)=sin(3z) — 3sin(z)
(abs. min. v bodech x = (41 + 1)k7/2, abs. max. v bodech x = (4l + 3)kn /2, | € Z),

. . Tty . x—
Néapovéda: cosz — cosy = —2sin z 5 i sin z 5 J

o f(z)=2a33/(x —1)% v intervalu [—2, 2]

(abs. minimum v bodech x = —2, abs. maximum v bodech x = 2),

o f(z)=a3/(x —1)% v intervalu (—2,2) (neexistuji).

Obrazek 1:
r1n?z, sin(3z) — 3sin(x).
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