Zadani zapoctovych uloh z predmeétu

MATEMATIKA III
(KMD/MA3*M, KMD/MA3-M)

v akademickém roce 2019-2020

cviceni Ct 12:30

\ zapoctové tlohy ¢.*

’ ¢ \ cviceni Po 16:10
1. | ACKERMANN Ales | AUGUSTIN Ondrej 1 (cast. I - VII)
2. | BOHAC Radek BEGIM Danylo 2 (cast. T~ VII)
3. | DOLENSKY Roman | BRAUN Jan 3 (cast. T— VII)
4. | FILJAC Pavel BUDOS Branislav 4 (east. I - VII)
5. | FISAR Luk4s CYPRIANOVA Barbora 5 (¢ast. I — VII)
6. | FRYDRYCH Ondfej | CERNY Miloslay 6 (¢ast. T~ VII)
7. | PFEIFER Roland DRABINA Jakub 7 (¢dst. T VII)
8. | HORKY Maty4s DUFEK Tom4s 8 (¢4st. I~ VII)
9. | JIRANEK Michal ELSNER Petr 9 (¢4st. I - VII)
10. | KASAL Lubos FEJGL Milos 10 (e4st. T VII)
11. | KESLER Véclav GSCHWENTNER Roman | 11 (¢st. T VII)
12. | KRYCNER Viclav | HARTAN Vojtéch 12 (edst. T VII)
13. | LEDEN Filip VOVES Ondfej 13 (cést. T VII)
14. | HEJHAL Jan HMIRO Tom4s 14 (eést. 1 - VII)
15. | PARDUBSKY Vit JOHN Vojtéch 15 (cast. T~ VII)
16. | PATEK Vojtéch KENDIK Jan 16 (¢ast. T — VII)
17. | VYKOUK Ales KOLATOR Jan 17 (eést. 1 - VII)
18. | PLUCHA Jan KOMERS Filip 18 (e4st. T - VII)
19. | SMID Radim Ludék | KRYKORKOVA Zora 19 (ast. T — VII)
20. | TOMSA Tomé&s KUREL Viclav 20 (ast. I — VII)
21. | VACEK Ondiej MATURA Viclav 21 (ast. T~ VII)
22. | VANATKO Lukas MILEROVA Markéta 22 (cast. T VII)
23. | VODVARKA Jakub | MULLER Pavel 23 (ast. I — VII)
24. | VYHNALEK Vojtéch | RINGELHAN Pavel 24 (¢ést. T~ VII)
25. | ZEMAN Jakub SCHICHOR Jakub 25 (¢ast. I — VII)
26. | PAVLU David SRP Jakub 26 (¢4st. T VII)
27. | PETRYSAK Nazarij 27 (e4st. I — VII)

* Kazdy student md ndrok na zménu libovolné jedné ¢dsti piikladu (po osobni domluvé),
je-li pozadovana ¢ast nezadana.

m

Prosim piste citelné a tlohy reste podrobné !!!

Praci odevzdejte s dostatecnym casovym predstihem, abyste stihli opravit
veskeré pripadné chyby nejpozdéji do 26.1. 2020, v opacném piripadé zapocet
nemuze byt udélen!

Pozor: Vysledky uvedené u jednotlivych prikladi nemusi byt vzdy spravné!

V Liberci, dne 18. #{jna 2019

Jirf Hozman



Cést I - Laplaceova transformace

Priklad I.1. Vyfteste diferencidlni rovnici
y// . y/ o 2y — 3621:

na intervalu (0, +00) s podminkami y(0) = 0 a ¢'(0) = 1 pomoci Laplaceovy transformace.
[ze??]

Priklad 1.2. Vyfteste diferencidlni rovnici
y" — 2y + 3y = e*cosx

na intervalu (0, +00) s podminkami y(0) = 1 a ¢/(0) = 1 pomoci Laplaceovy transformace.
[e” cos ]

Priklad 1.3. Vyfeste diferencidlni rovnici
y' =2y =4dx —2

na intervalu (0, +00) s podminkami y(0) = 8 a ¢'(0) = 6 pomoci Laplaceovy transformace.

[5 — 2% + 3e*]
Priklad 1.4. Vyteste diferencidlni rovnici
Y+ 4y = 2 + 42?
na intervalu (0, +00) s podminkami y(0) = 1 a y'(0) = —2 pomoci Laplaceovy transfor-
mace. [cos 22 — sin 2z + 27

Priklad 1.5. Vyteste diferencidlni rovnici
y' — 2y +y=2sinx

na intervalu (0, +00) s podminkami y(0) = 2 a ¢/(0) = 1 pomoci Laplaceovy transformace.

[cos z + €7]
Priklad 1.6. Vyteste diferencidlni rovnici
y' +y =2’
na intervalu (0, +00) s podminkami y(0) = —2 a 3/(0) = 0 pomoci Laplaceovy transfor-
mace. (2?2 — 2]



Priklad 1.7. Vyteste diferencidlni rovnici
y// + 3y/ — 6—$

na intervalu (0, +00) s podminkami y(0) = 0 a y'(0) = —1 pomoci Laplaceovy transfor-
mace. [3(e7% —e™™)]

Priklad I.8. Vyfteste diferencidlni rovnici
y" + 4y = cosx

na intervalu (0, +00) s podminkami y(0) = 0 a 3/(0) = 0 pomoci Laplaceovy transformace.
1

[4(cosz — cos 2x)]
Priklad 1.9. Vyfteste diferencidlni rovnici
y// + y = .%'3 + 6.1‘

na intervalu (0, +00) s podminkami y(0) = 0 a ¢’(0) = 0 pomoci Laplaceovy transformace.
[%]

Priklad 1.10. Vyfteste diferencidlni rovnici
y" 4+ y = sin 2z

na intervalu (0, +00) s podminkami y(0) = 0 a 3/(0) = 0 pomoci Laplaceovy transformace.
[3(2sinz — sin 2z)]

Priklad I.11. Vyfteste diferencidlni rovnici
y// + 2y/ — 0

na intervalu (0, +00) s podminkami y(0) = 1 a 3/(0) = 2 pomoci Laplaceovy transformace.
[2 — 2]

Priklad 1.12. Vyfteste diferencidlni rovnici
" /
v +3y +2y=0

na intervalu (0, +00) s podminkami y(0) = 1 a 3(0) = 0 pomoci Laplaceovy transformace.
[26—:5 _ 6—290]

Priklad 1.13. Vyfteste diferencidlni rovnici
y'—y =2-2zx

na intervalu (0, +00) s podminkami y(0) = 1 a ¢/(0) = 1 pomoci Laplaceovy transformace.
le” + 22

Priklad 1.14. Vyfieste diferencialni rovnici
y" + 4y = 2 cos 2x

na intervalu (0, +00) s podminkami y(0) = 0 a 3/(0) = 4 pomoci Laplaceovy transformace.
[1(4 + ) sin 2z



Priklad 1.15. Vyfteste diferencidlni rovnici
y'—9y=2—-u

na intervalu (0, +00) s podminkami y(0) = 0 a 3/(0) = 1 pomoci Laplaceovy transformace.
[5—14(—12 + 62 — 2737 + 14€37)]

Priklad 1.16. Vyfieste diferencidlni rovnici
y' =6y +9y =0

na intervalu (0, +00) s podminkami y(0) = 2 a 3/(0) = —4 pomoci Laplaceovy transfor-
mace. [(2 — 10z)e]

Priklad 1.17. Vyfteste diferencidlni rovnici
y/l _ y/ _ 6y — 2

na intervalu (0, +00) s podminkami y(0) = 1 a ¢’(0) = 0 pomoci Laplaceovy transformace.
[ (=5 + 12672 + 8e%)|

Priklad 1.18. Vyfteste diferencidlni rovnici
y// _ y/ _ 6y — O

na intervalu (0, +00) s podminkami y(0) = 5 a 3/(0) = 0 pomoci Laplaceovy transformace.
[2e% 4 3e727]

Priklad 1.19. Vyfieste diferencialni rovnici
y// _|_ 4y/ + 3y — 36—2(2

na intervalu (0, +00) s podminkami y(0) = 1 a 3/(0) = 0 pomoci Laplaceovy transformace.
[367:): o 3672:): + 6731]

Priklad 1.20. Vyfteste diferencidlni rovnici
y' =2y — 3y =3—4e"

na intervalu (0, +00) s podminkami y(0) = 2 a (0) = 3 pomoci Laplaceovy transformace.
[—1+4 e + e + 3]

Priklad 1.21. Vyfteste diferencidlni rovnici
y" +y = 3sin2x

na intervalu (0, +00) s podminkami y(0) = 1 a ¢’(0) = 0 pomoci Laplaceovy transformace.
[—sin 22 + cos x + 2sin z]

Priklad 1.22. Vyfieste diferencidlni rovnici
y'+2y +2y =0

na intervalu (0, +00) s podminkami y(0) = 1 a3/(0) = 2 pomoci Laplaceovy transformace.
[e™*(3sinx + cos )]



Priklad 1.23. Vyfteste diferencidlni rovnici

y' —y — 6y =2
na intervalu (0, +00) s podminkami y(0) = 0 a /(0) = 0 pomoci Laplaceovy transformace.
[+ Llem2 4 23]
375 15
Priklad 1.24. Vyfteste diferencidlni rovnici
y'—y —2y=2x-3

na intervalu (0, +00) s podminkami y(0) = £ a ¢/(0) = £ pomoci Laplaceovy transfor-

mace.
[2e** — 17" — z + 2]
Priklad 1.25. Vyfteste diferencidlni rovnici

y" + 9y = 3cos 3z

na intervalu (0, +00) s podminkami y(0) = 0 a 3/(0) = 3 pomoci Laplaceovy transformace.
[(1 + %a:) sin 31’}

Priklad 1.26. Vyfteste diferencidlni rovnici
Y +y=3sin2z

na intervalu (0, +00) s podminkami y(0) = 0 a ¢'(0) = 0 pomoci Laplaceovy transformace.
[2sinz — sin(2x)]

Priklad 1.27. Vyfteste diferencidlni rovnici
y' —y =3(2 -2

na intervalu (0, +00) s podminkami y(0) = 1 a3/(0) = 1 pomoci Laplaceovy transformace.
[322 4+ 2% + €”]

Priklad 1.28. Vyfteste diferencidlni rovnici
y' + 2y + 2y = 27"

na intervalu (0, +00) s podminkami y(0) = 1 a3/(0) = 1 pomoci Laplaceovy transformace.
[e7"(2 — cosz + 2sin 7]

Priklad 1.29. Vyfteste diferencidlni rovnici
y' — 2y =8x+24

na intervalu (0, +00) s podminkami y(0) = 2 a ¢’(0) = 2 pomoci Laplaceovy transformace.
[8e* — 6 — 14x — 227

Priklad 1.30. Vyfteste diferencidlni rovnici
y' =3y +2y=¢"

na intervalu (0, +00) s podminkami y(0) = 0 a ¢'(0) = 0 pomoci Laplaceovy transformace.
[e*(e® —x —1)]



Priklad 1.31. Vyfteste diferencidlni rovnici
y// + y = £3 + 61

na intervalu (0, +00) s podminkami y(0) = 0 a ¢'(0) = 0 pomoci Laplaceovy transformace.
(%]

Priklad 1.32. Vyfteste diferencidlni rovnici
y" 4+ 1 = sin2x

na intervalu (0, +00) s podminkami y(0) = 0 a 3/(0) = 0 pomoci Laplaceovy transformace.
[1 (22 — sin 2z — 227%)]
Priklad 1.33. Vyfteste diferencidlni rovnici
y" +4 = cos2x
na intervalu (0, +00) s podminkami y(0) = 1 a 3/(0) = 0 pomoci Laplaceovy transformace.
[1 (5 — cos 2z — 82?)]
Priklad 1.34. Vyfteste diferencidlni rovnici

y// 4 Y= 6—23:

na intervalu (0, +00) s podminkami y(0) = 0 a3/(0) = 1 pomoci Laplaceovy transformace.
[1(e7* —cosz + Tsinw)]

Priklad 1.35. Vyfteste diferencidlni rovnici
y" + 1y = cos 2z

na intervalu (0, +00) s podminkami y(0) = —1 a 3/(0) = 1 pomoci Laplaceovy transfor-
mace.
(55 (=8¢~ — 2 cos 2x + sin 2z) |

Priklad 1.36. Vyfteste diferencidlni rovnici
y" + 1 = cos 3z

na intervalu (0, +00) s podminkami y(0) = 1 a /(0) = —1 pomoci Laplaceovy transfor-
mace.

55 (33¢™" — 3cos 310 + sin 3z)]

Priklad 1.37. Vyfteste diferencidlni rovnici

y// +y= 6—31
na intervalu (0, +00) s podminkami y(0) = 2 a 3/(0) = 0 pomoci Laplaceovy transformace.

[55 (73" +19cos x + 3sinz)|



Cést II - Dvojny a trojny integral

Priklad II.1.

Priklad II.2.

Priklad II.3.

Priklad II.4.

Priklad II.5.

Priklad II.6.

kde

Priklad II.7.

kde

Spocitejte obsah rovinného obrazce ohraniceného kiivkami:

yzx,y:\/gx, 22 4+ y? =4z, 2* + y* = 8.

[+ 3v/3 — 6]
Spocitejte obsah rovinného obrazce ohraniceného kiivkami:
y=x,y=0, 2> +y* =2z, 2%+ = 4x.
G+ 3]
Urcete obsah plochy ohrani¢ené lemniskatou a kruznici:
(2% + %) = 18(2* — ¢?), 2* + y* = 6.
97 — 9]

y=2%y=1
[T [0: 2]
Spocitejte obsah rovinného obrazce ohraniceného kiivkami:
4yt =2, Byt =dr,y==x,y=0.
3 3
37 + 3]
Vypocitejte:
// arctg Yy dxdy,
Q xr
3
Q:gxgyg\/gx,lgx2+y2§9.
7.‘.2
%)
Vypocitejte:
/ sin v/x? + y? dzdy,
Q
Q:y>0, 72 <a®+y? <dr’
[—377]



Priklad I1.8. Vypocitejte:
// e Y dxdy,
Q

Q:a?+42°<1,2>0,y>0.

kde

Priklad I1.9. Urcete objem télesa daného nerovnostmi:

z2<1—2®—y* 2> 0,y > |z

Priklad II1.10. Urcete objem télesa daného nerovnostmi:

2>0, 22419 <2, 2 < a4 1

Priklad I1.11. Urcete tézisté jehlanu omezeného rovinami:

r=0,y=0,2=0z+y+2=1

Priklad I1.12. Vypocitejte:

J[ [ v+ 2oy

kde

N:0<r<1,0<y<1—2,0<2<2—x—2y.

Priklad II1.13. Vypocitejte:

/// ycos(z + z) dedydz,
Q

Q:yzO,z:O,x—kz:g,y:ﬁ.

kde

Priklad 11.14. Vypocitejte:

/// zdxdydz,
Q

Q:0<2<4—2v/x2+ 92

kde




Priklad II.15.

kde

Priklad II.16.

kde

Priklad I1.17.

kde

Priklad II.18.

kde

Priklad II1.19.

Priklad II.20.

Priklad II.21.

Vypocitejte:

/// zy/2? + y? dadydz,
Q

Q:2=0,2=3,y>0,22+9y>—22x=0.

Vypocitejte:

Vypocitejte:
// 2% + % dzdy,
Q

Q:1<2?+9y2 <4, 2| <y

Vypocitejte:

// Vay — y? dady,
Q

Q:0<y<1y<xz<10y.

Urcete objem télesa daného nerovnostmi:

Pyt 2> a2t

z=gx+y, 2z =2+

[710:05 £]]

1

7 [1:1:5]]

'3



Priklad 11.22. Vypocitejte:

1
///—dxdydz,

N:0<2,0<y,0<z, x+y+2<1.

kde

Priklad I1.23. Vypocitejte:

/// 21 sin® y dedydz,
Q

Q:x:O,x:W,y:O,y:g,z:O,z:

kde

Priklad 11.24. Vypocitejte:

/// 22y z dedydz,
Q

Q:vae2+y2<z<1.

kde

Priklad 11.25. Vypocitejte:

/// Vvt +y? + 22 dedydz,
Q

kde
Q:iy<z,y>0,2>0,2"+y" +2> <1

Priklad 11.26. Vypocitejte:

///Q(x? + y?)z dzdydz,

Q:O§z§4—x2—y2.

kde

Priklad 1I1.27. Vypocitejte objem oblasti {2 ur¢ené vztahy:

Q:a? +9y? <2< 2+ /a2 +y2, y> |

10
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Priklad II.28. Urcete hmotnost rovinné desky omezené kiivkami:

=Yy, r=y, =0 z=1,
kterd ma hustotu h(z,y) = zy?. (o]
x:3y2—12y, x:4y—y2,
kterd m4a hustotu h(x,y) = zy?. [T =[-42;%];]
Priklad I1.30. Urcete hmotnost rovinné desky omezené kiivkami:
r =Y, x=/y,

kterda mé hustotu h(z,y) = zy. I

&l
| S

Pyt =22 (2>0), 2 P+ 22 =09,
které obsahuje bod [0; 0; 2]. I
Priklad I1.32. Vypocitejte souradnice tézisté homogenni rovinné desky omezené kiivkami:

x=3y* — 6y, v =2y — >

Priklad I1.33. Vypocitejte:

// ydxdy,
Q

QO (:1:2 + y2)2 < y3.

kde

21w
5%
Priklad 11.34. Vypocitejte:

// /25 — x? — y? dxdy,
Q

kde
Q:(2*+y?) <16, y <, x>0

11



Cast III - Kiivkovy integral ve 2D

Priiklad III1.1. Vypocitejte:

/C (22 + ) da + (2 — %) dy,

kde C' je kiivka y = 1 — |1 — z|, € (0;2) s pocatecnim bodem [0;0]. H
Priklad I11.2. Vypocitejte:
/ (2* +y*) dy,
c
kde kiivka C' je obvod obdélniku s vrcholy [2;2], [5; 2], [5; 4], [2; 4] orientovand souhlasné s
uvedenym pofadim vrcholu. [42]

Priklad I11.3. Vypocitejte:

/gd:c—l—:cdy,
o

kde kiivka C' je ¢ast hyperboly zy = 1 s poc¢atecnim bodem [3;1/3] a koncovym bodem
[1/2;2]. [In6 — 2]

Priklad I11.4. Vypocitejte:
/ (2y — 6xy®) do + (22 — 92%y?) dy,
c

kde C je parabola y = x? s potdteénim bodem [0; 0] a koncovym bodem [1;1]. [—1]
Priiklad II1.5. Vypocitejte:
/ (2* +y*) dy,
c

kde kiivka C' je hranice obdélnika ohraniceného pifimkami:

[16]
Priiklad II1.6. Vypocitejte:
2z _: 3 2z 4 3
/(2@ siny — 3y°) dz + (e cosy + 3% ) dy,
c
kde C' je kladné orientovand kiivka 4z* + 9y* = 36. [1087]

12



Priklad II1.7. Vypocitejte:
i 4
/ (cosxIny + 2e**y*) dx + (% + 2e%Ty + §x3> dy,
c

kde C je kladné orientovand kiivka 422 + y? = 4. [27]
Priklad II1.8. Vypocitejte:

|
/(ex Iny — y%2) dz + (% — §x2y> dy,
c

kde C je kladné orientovana kiivka (z — 2)% + (y — 2)% = 1. [47]
Priklad II1.9. Vypocitejte:

1
/ (e”siny — 2y?) dz + (Gx Cosy — §$29) dy,
c

kde C je kladné orientovana kiivka (z + 2)% + (y + 2)? = 1. [47]
Priklad I11.10. Vypocitejte:

/ (2zy + y*) do + (2° + 3zy) dy,
c
kde C' je kladné orientovana hranice mnoziny:

M= {(z;y) € R*: 1 < 2* +¢* < 22}

[0]
Priklad III.11. Vypocitejte:
/C(a:y +y?) dz + (2° + 27y) dy,
kde C' je kladné orientovana hranice mnoziny:
M ={(z;y) e R*: 1 < 2% +9* < 2y}
[0]

Priiklad I11.12. Vypocitejte:

/C(ﬂc2 —y?) da,

kde kiivka C' je obvod trojihelnika s vrcholy [2;0],[4;4],[0;4] orientovand v kladném
smyslu. [13—8}

Priklad III.13. Vypocitejte:

/ vy dr — (2y — 2°) dy,
c
kde kiivka C' je kladné orientovana hranice mensi z oblasti vymezenych vztahy:

y=v16—22,y=0,y==x.

13



Priklad I11.14. Vypocitejte:
/ (y* — 22%) dx + 22y dy,
c

kde kiivka C' je kladné orientovand asteroida parametrizovand r = acos®t, y = asin®t
(a > 0). [0]
Priklad II1.15. Vypocitejte:
/ 22 dx + 2 dy,
c

kde kiivka C' je kladné orientovana hranice oblasti ohranicené kiivkami:

y=lhzr,x=0,y=0,y=e.

[0]
Priklad II1.16. Vypocitejte:
/ Va2 +ytds,
c
kde C je kladné orientovana kiivka z? + y? = 2. 8]
Priklad II1.17. Vypocitejte:
r+y r—y
dr — d
/Ca:2+y2 Ty
kde C je kladné orientovana kiivka x? + y? = 1. [—27]
Priklad III1.18. Vypocitejte:
1 2
/ —arctg (g) dx 4+ —arctg <£) dy,
ct z Y Y
kde C' je kladné orientovanad hranice mnoziny:
M={(z;y) eR*: 1<z’ +¢y* <4Az<y<+V3z}.
[1”—2 In 2}
Priklad II1.19. Vypocitejte:
1 3 1 3
/ —+2xy—y— dz + —+£C2+x— dy,
c \T 3 Yy 3
kde C' je kladné orientovana hranice mnoziny:
M={(z;y) eR*:4<2®+y? <IN = <y <3z}
V3
[57]

14



Priklad II11.20. Vypocitejte:
vy dz + 2y dy,

c
kde C' je obvod jednotkového ¢tverce (0;1) x (0;1) v kladném smyslu. H
Priklad I11.21. Vypocitejte:
/ 2zydr — 2% dy,
c
kde kiivka C' je lomend ¢ara s vrcholy [0; 0], [0; 1], [2; 1] orientovand pofadim bodu.  [4]
Priklad II1.22. Vypocitejte:
/ dr — dy
c Tty '’
kde kiivka C' je hranice ¢tverce s vrcholy [1;0], [0; 1], [—1; 0], [0; —1] orientovand ve sméru
daném potadim vrchola. [—4]
Priklad II11.23. Vypocitejte:
/ dr — dy
c vty
kde kiivka C' je elipsa i—; + ?;—j =1,a >0, b> 0, orientovana ve sméru daném poradim
bodit [a; 0, 0; ], [a; 0] 0
Priklad I11.24. Vypocitejte hmotnost casti elipsy
Y
—+==1 >0,y>0
9 + 4 ) € — Y y — 7
jestlize jeji hustota je v kazdém bodé h(zx,y) = zy. [?%—8}

Priklad ITI.25. Vypocitejte praci, kterou vykona silového pole F(xz,y) = (0,z?%) podél

kiivky y*> = 1 — z s po¢dtetnim bodem [0; 1] a koncovym bodem [1;0]. [1—58}

Piiklad II1.26. Vypocitejte praci, kterou vykond silového pole F(x,y) = (z + y, 2x)
podél kladné orientované kruznice

P +y*=ad*> (a>0).

Priklad I11.27. Vypocitejte:

/ rytda + (22 + y?) dy,
c

kde kiivka C' je kladné orientovana hranice obdélnika ohraniceného piimkami:

15



Priklad II1.28. Vypocitejte:

y? dr + 2 dy,
c

kde kiivka C' je kladné orientovand hranice oblasti ohranicené kiivkami:

Priklad II11.29. Vypocitejte:

/J;dy—ydx,
c

kde kiivka C' je kladné orientovana elipsa:

2

8

= 1.

2
Y
* 9

>
(=}

[247]

Piiklad I11.30. Vypocitejte:

/ 2ydzr — (z +y) dy,
c
kde kiivka C' je kladné orientovana hranice trojihelnika, jehoz strany lezi na primkach:

r=0,y=0,x4+2y =4.

Priklad II1.31. Vypocitejte:

/(:L’—i-y)d:c—Zxdy,
c

kde kiivka C' je kladné orientovand hranice oblasti lezici v I. kvadrantu a ohranic¢ené
krivkami:
r=0,y=0 224y =4

[—3m]
Priklad II11.32. Vypocitejte:
[+ ndr ==y
kde kiivka C' je kladné orientovana elipsa
42* + 9y* = 36.
[—127]

16



Priklad I11.33. Vypocitejte:

/ (2y — sin(z?)) dz + (zy + cosy) du,
c
kde C' je kladné orientovana ktivka dand rovnici

2?2 (y—1)72 =1

Priklad I11.34. Vypocitejte:

/ (y2 + arctg :Jc) dx + (ZB +2 cos(y?’)) dy,
c

kde C je kladné orientovana kiivka dana rovnici

4o® + 1 = 4.

17



Cast IV - Kiivkovy a plosny integral
ve 3D

Priklad IV.1. Vypocitejte:

/C(y+z)d:c+(z+w)dy+(a:+y)dz,

kde kiivka C' je kladné orientovana kruznice dana rovnicemi:

P4y =1c4+y+2=0.

Priklad TV.2. Vypocitejte:
/ yidr + 22 dy + 22 dz,
c

kde kiivka C' je kladné orientovand hranice trojihelnika s vrcholy [1;0;0], [0; 1;0], [0;0; 1].
[—1]

Priklad IV.3. Vypocitejte:
/ ydr + zdy + zdz,
c

kde kiivka C' je kladné orientovana kruznice ddna rovnicemi:
Py + 2= (r>0),r+y+2=0.
[—3m7r?]

Piiklad IV.4. Vypocitejte:

/yzdx+xzdy+xydz,
c

kde kiivka C' je kladné orientovana kruznice dana rovnicemi:

P+ =r(r>0),c+y+2=0.

18



Priklad IV.5. Vypocitejte:
/:c(z—y)dx—l—y(:c—z)dy—l—z(y—x)dz,
c

kde kiivka C' je kladné orientovand hranice trojtihelnika s vrcholy [a; 0; 0], [0; a; 0], [0; 0; a]
(a > 0). [a”]

Priklad TV.6. Vypocitejte:
/ yzdx + zva? — 22 dy + yx dz,
c

kde C je kiivka s parametrizaci ¢(t) = (acost;asint;bt),t € (0;27) (@ > 0;6 > 0) s
pocdtetnim bodem [a; 0; 0] a koncovym bodem [a; 0; 27D]. [—m2a®b

Priklad IV.7. Vypocitejte:
/ ryzdx + xydy + x dz,
c

kde kiivka C' je kladné orientovana kruznice dana rovnicemi:

Py =9 2=0.

[0]
Priiklad IV.8. Vypocitejte:
//5 xdydz + ydaxdz + zdzdy,
kde S je vnéjsi plocha kvadru, jehoz stény lezi v rovinach:
r=0,y=0,2=0,z=2,y=4,2=6
[144]
Priklad IV.9. Vypocitejte:
/ / rydrdz,
S
kde S je vnéjsi plocha ctyrsténu, jehoz stény lezi v rovinach:
r=0,y=0,2=0,2xr+ 3y + 6z =12.
[12]
Priklad IV.10. Vypocitejte:
// (22 + 3) dzdy,
kde plocha S je vnéjsi strana kulové pfochy:
2+t + 22 =09,
[727]

19



Priklad IV.11. Vypocitejte:

/ /S (222 + 3) dady,

kde plocha S je vnéjsi povrch osminy koule lezici v prvnim oktantu:

2?4y +22=9,2=0,y=0,2=0.

Piiklad IV.12. Vypocitejte:

// 23 dydz + 3 dedz + 2° dady,
S

kde plocha S je vnéjsi strana kulové plochy:
4yt =4
5]

Priklad IV.13. Vypocitejte:
/ rdx + xydy + zyzdz,
c

kde kiivka C' je kladné orientovand kruznice z* + y? = 4 v roviné z = 1. 0]

Priiklad IV.14. Vypocitejte:
/ r(2z —y)de +y(2x — 2)dy + 2(2y — z) dz,
c
kde kiivka C' je kladné orientovand hranice trojihelnika s vrcholy [1;0; 0], [0;2;0], [0;0; 3].
7
%]
Piiklad IV.15. Vypocitejte:

/az2dx+y2dy+z2dz,
c

kde kiivka C' je kladné orientovana kruznice dana rovnicemi:

Py =404+ 2y+32=0.

[0]
Priiklad IV.16. Vypocitejte:
//(xz — 1) dazdy,
S
kde plocha S je vnéjsi povrch étvrtiny koule lezici v prvnim a druhém oktantu:
Pyt +22=9 y=0,2=0.
[0]
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Priklad IV.17. Vypocitejte:

// rdydz + 2y dzdz + 3z dzdy,
s

kde plocha S je vnéjsi strana poloviny kulové plochy lezici v prvnim az ¢tvrtém oktantu:

Py +2=92=0.

Piiklad IV.18. Vypocitejte:

// ydydz + z dzdz + 2 dzdy,
S

kde plocha S je vnéjsi povrch kuzele:

2=+ 0< 2 <2,

Priklad IV.19. Vypocitejte:

// rdydz + ydrdz + z dzdy,
S

kde plocha S je vnéjsi povrch valce:

4P =1,0<z<1.

Priklad IV.20. Vypocitejte:

// vy dydz + yz dadz + 2% dady,
S

kde plocha S je vnéjsi povrch koule:

4yt + =1

Priklad IV.21. Vypocitejte:

/C<y—z>dx+<z—x>dy+<x—y>dz,

kde kiivka C je kladné orientovans kruznice 22 + 2% = 4 v roviné y = 1.

Priklad IV.22. Vypocitejte:

/ydx—l—zdy—ir:cdz,
c

kde kiivka C' je kladné orientovana kruznice dana rovnicemi:

P+ =10+y+2=0.

21
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Priklad IV.23. Vypocitejte:
/(x+y)da:+(a:—i—z)dy—i—(m—i—y)dz,
c

kde kiivka C je fez valcové plochy 22 + y? = 2y rovinou z = y. 7]

Piiklad IV.24. Vypocitejte:

//(m?’ —yz)dydz + (y° — x2) daedz + (2* — zy) dady,
S

kde S je vnéjsi povrch koule:
2? %+ 22 =182,

Priklad TV.25. Vypocitejte:

// xz dxdy,
S

kde S je vnéjsi plocha ¢tytsténu, jehoz stény lezi v rovinach:

r=0,y=0,2=0,z+y+2=3.

Priklad IV.26. Vypocitejte:

/ /S (6y + 1) dadz,

kde plocha S je vnéjsi strana kulové plochy:
22 + 1% + 22 = 16.
[5127]

Priiklad IV.27. Vypocitejte:

/ydx—xdy—l—zdz,
c

kde krivka C je kladné orientovana hranice trojuhelnika, jehoz vrcholy jsou pruseciky
roviny 3z + 2y 4+ 6z = 6 se souradnicovymi osami. [—6]

Priklad IV.28. Vypocitejte:

/ ydr + zdy + zdz,
c
kde kiivka C' je prunikova krivka ploch:

z=xy, 2’ +y* =1,

orientovand souhlasné s poradim vrcholu [1;0;0], [0; 1;0], [—1;0;0]. [—7]
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Priklad IV.29. Vypocitejte:

/yzdx—i—xzdy—i—xydz,
c

kde kiivka C' je kladné orientovana kruznice ddna rovnicemi:

Py + 2= (r>0),r+y+2=0.

Priklad TV.30. Vypocitejte:
/ (x4 y+ 2)dz,
c

kde kiivka C' je kladné orientovand hranice trojihelnika s vrcholy [1;0;0], [0; 1;0], [0;0; 1].

[0]
Priklad TV.31. Vypocitejte:
/ (2% +y*) dy,
c
kde kiivka C' je hranice obdélnika ohraniceného primkami:
r=0,y=0,r=2y=4.
[16]
Priklad IV.32. Vypocitejte:
// rzdydz + xy dedz 4+ yz dady,
5
kde S je vnéjsi plocha ctyrsténu:
r2>20,y>0,2>20,z4+y+2<1.
5]
Priklad TV.33. Vypocitejte:
/ zda +y22dy — xdz,
c
kde kiivka C' je dand podminkami:
P 4+22=4,y=1, >0,
pocétecni bod kiivky C' je bod [2;1;0]. [—4m7]

Priklad IV.34. Vypocitejte:

// y?z dydz + 3y dadz + 2%y dady,
S

kde S je vnéjsi plocha povrchu ctyrténu:

3r+y+2<3,z>0,y>0,2>0.
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Priklad IV.35. Vypocitejte:

/ ydr — zdy — 2% dz,
c
kde kiivka C' je dana podminkami:

Pyt =4, 2=2y>0,
pocétecni bod kiivky C' je bod [2;0;2].

Priklad IV.36. Vypocitejte:

// 3rdydz 4+ xz dzdz + 2 dzdy,
S

kde S je vnéjsi plocha povrchu ctyiténu:

r+y+2:<2,x>0,y>0,22>0.

Priklad IV.37. Vypocitejte:
/ zdr +dy — xdz,
c

kde kiivka C' je dand podminkami:

P24+ =9 2=y

a probihd body [—3;0;0], [0;3;3] a [3;0;0] v uvedeném pofadi.

Priklad IV.38. Vypocitejte:
/ / (y + 2)dS,
S
kde plocha S je ur¢ena podminkami:

4+ 22=4,0<y<l.

Piiklad IV.39. Vypocitejte:

ydor —zdy + dz,
C

kde kiivka C' je dand podminkami:
2 +y?=9 2=2

a probihd body [—2;0;0], [0;2;4] a [2;0;0] v uvedeném pofadi.

Priklad IV.40. Vypocitejte:

J[ @+ nas

kde plocha S je urcena podminkami:

P +2:22=90<z<2.

24
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Priklad IV.41. Vypocitejte:

J[ s

r+y+z2=2220y>0,2>20

kde plocha S je urcena podminkami:
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Céast V - Mocninné fady

Priklad V.1.

Priklad V.2.

Priklad V.3.

Priklad V.4.

Priklad V.5.

Priklad V.6.

Urcete polomeér a obor bodové konvergence mocninné rady:

+o0

D

n=1

(x —1)"
n&n"

[R=8, I = (~7,9)]

Urcete polomér a obor bodové konvergence mocninné rady:

+Z°O (3z+1)"
— n22n

2 * 1
[R=3I"=(-173)]
Urcete polomér a obor bodové konvergence mocninné rady:

+oo 1

2 o™

n=1

[R = +o0, I" = (—00, +00)]

Urcete polomér a obor bodové konvergence mocninné fady:

—+00

D

n=1

(z —1)"
NG

R=1, 1"

(0,2)]

Urcete polomér a obor bodové konvergence mocninné rady:

“+oo

Z(n 4 2)a™ !

n=1

R=1,TI"

(=1,1)]

Urcete polomér a obor bodové konvergence mocninné rady:

S (2) @y

n=1

I
[\J[o%)

~
Nt
[
~—
[E—

26



Priklad V.7. Urcete polomér a obor bodové konvergence mocninné tady:

+oo 5n

Z E(ﬁ —2)"

n=1

R=1r=(

(S
(S Ne}

—
|2
SN—"
| S—

Priiklad V.8. Urcete polomér a obor bodové konvergence mocninné rady:

2n
n=1 3

[R=09, I*=(-9,9)]
Priklad V.9. Urcete polomeér a obor bodové konvergence mocninné tady:

+oo

n 2n+1
2 M1

n=1
[R=1,1"=(-1,1)]
Priklad V.10. Urcete polomér a obor bodové konvergence mocninné rady:
*i ( — 1)
vt ngm
[R=2,I*=(-1,3)]

Priklad V.11. Urcete polomér a obor bodové konvergence mocninné tady:

+oo
Z nl(x 4+ 1)"
n=1

[R =0, I" = {—1}]
Piiklad V.12. Urcete polomér a obor bodové konvergence mocninné rady:
+o0

n=1

R=1,1" = (—1,1)]

Priklad V.13. Urcete polomér a obor bodové konvergence mocninné tady:

+o0 _

" 1
DB
n=1

[R=3,I" = (~3,3)]
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Priklad V.14.

Priklad V.15.

Priklad V.16.

Priklad V.17.

Priklad V.18.

Priklad V.19.

Priklad V.20.

Urcete polomér a obor bodové konvergence mocninné fady:

= (@ —1)"
>

n=1
[R=1, I*=(0,2)]
Urcete polomér a obor bodové konvergence mocninné rady:

—+00

Zn(n +2)(x 4+ 1)"

R=1, " = (—2,0)]

Urcete polomér a obor bodové konvergence mocninné rady:
+o00 n
nw
2 ar
n=1
[R = 400, [* = (—00,400)]

Urcete polomér a obor bodové konvergence mocninné rady:

[R =0, 1" = {3}]

Urcete polomér a obor bodové konvergence mocninné fady:

in (z 4 2)"+t

— n(n+3)
[R=1, I*=(-3,-1)]

Urcete polomér a obor bodové konvergence mocninné rady:
+oo
> e
n=1
[R=1,I1"=(-1,1)]

Urcete polomér a obor bodové konvergence mocninné rady:

+00 ann+l

2n—1
=1

n

[m—
=
Il
N
~
*
I
7~
I
N[ =
N | #—=
~—
—_
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Priklad V.21.

Priklad V.22.

Priklad V.23.

Priklad V.24.

Priklad V.25.

Priklad V.26.

Priklad V.27.

Urcete polomér a obor bodové konvergence mocninné fady:

“+o00

>

n=1
[R=38, I*=(-9,-T7)]
Urcete polomér a obor bodové konvergence mocninné rady:

“+oo

Z(_n)Qna:Qn

n=1
[R =0, 1" = {0}]
Urcete polomér a obor bodové konvergence mocninné rady:

+o<>1

n2n
n=1

n

[R=2,I" = (-2,2)]

Urcete polomér a obor bodové konvergence mocninné rady:
+00
n\" .
> (1) @
n=1
[R=0, I"={0}]

Urcete polomér a obor bodové konvergence mocninné fady:

n

+o0
> =
n=1 \/ﬁ

[R=4 1= (-

D=

)]

N =
N |

7
Urcete polomér a obor bodové konvergence mocninné rady:

o :
n=1 0"
[R =10, I* = (-10, 10)]
Urcete polomér a obor bodové konvergence mocninné rady:

+oo "

nn
n=1

[R = 00, I" = (—00, +-00)]
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Priklad V.28.

Priklad V.29.

Priklad V.30.

Priklad V.31.

Priklad V.32.

Priklad V.33.

Priklad V.34.

Urcete polomér a obor bodové konvergence mocninné fady:

Z (_1)n (l‘ _ 2)n

[R = +o0, I" = (—00, +00)]

Urcete polomér a obor bodové konvergence mocninné rady:

[R=2, 1" = (0,4)]

Urcete polomér a obor bodové konvergence mocninné rady:

Z n(n+1)(z — 1)*

[R=2, I*=(0,2)]
Urcete polomér a obor bodové konvergence mocninné rady:
+o0 n
Z x2n+1
— 2n+1
R=1,1"=(-1,1)]
Urcete polomér a obor bodové konvergence mocninné rady:

+o0 _1)»
>

n=1

[R =27, I" = (—27,27)]

Urcete polomér a obor bodové konvergence mocninné rady:

S (5—n1)1" (z—2)"

[R=5,1"=(=3,7)]
Urcete polomér a obor bodové konvergence mocninné rady:

+o0

> (=1 m(fc —2)"

n=1
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Cast VI - Taylorovy fady

Piiklad VI.1. Naleznéte Tayloruv rozvoj funkce f v bodé x( a urcete obor (stejnomérné)
konvergence, je-li:
f(z) =sin(2z), zp=0
oo (=1 n22n+1 n .
[ ::0 ( (2)n+1)! g2 = <_007+OO)]
Piiklad VI.2. Naleznéte Tayloruv rozvoj funkce f v bodé xg a urcete obor (stejnomérné)
konvergence, je-li:
f(z) =cos(2z), xy=0

+00 (_1)n22n
n=0 (2n)!

" = (—o0, +oo)]

Piiklad VI.3. Naleznéte Tayloruv rozvoj funkce f v bodé xq a urcete obor (stejnomeérné)
konvergence, je-li:
flxy=¢e" 20=0
[ ::()) #’ r~= (—OO, +OO)]
Piiklad VI.4. Naleznéte Tayloruv rozvoj funkce f v bodé x( a urcete obor (stejnomérné)
konvergence, je-li:
f(z) =coshz, x,=0
oo g?n *%
[ s G 17 = (—oo,+oo)]
Piiklad VI.5. Naleznéte Tayloruv rozvoj funkce f v bodé xg a urcete obor (stejnomérné)
konvergence, je-li:
f(z) =sinhz, zy=0

+oo  g2ntl ®k
[ n=0 Gansmy> 17 = (=00, +OO)]
Piiklad VI.6. Naleznéte Tayloruv rozvoj funkce f v bodé xq a urcete obor (stejnomérné)
konvergence, je-li:

f(z) =€ 29=0

(32020 %5 I = (00, +00)]

Piiklad VI.7. Naleznéte Tayloruv rozvoj funkce f v bodé xg a urcete obor (stejnomérné)
konvergence, je-li:

f(z) = ., x19=0

202" I = (=1,1)]
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Piiklad VI.8. Naleznéte Tayloruv rozvoj funkce f v bodé xg a urcete obor (stejnomérné)
konvergence, je-li:

f(x)::l_zra xO:_2
Do s (@+2), I = (=3, 3)]

Piiklad VI.9. Naleznéte Tayloruv rozvoj funkce f v bodé x( a urcete obor (stejnomérné)
konvergence, je-li:

f(z) =sinx, zg=m

1 n+1

[ZJrOO (2n+1)l (2 — w2, :]

Piiklad VI.10. Naleznéte Tayloruv rozvoj funkce f v bodé xy a urcete obor (ste-
jnomérné) konvergence, je-li:

f(z) =cosz, zo=m

oo (—=1)nti n Kk
[ ::0 ( (;21)! (v — 77)2 , I = (=00, "‘OO)]

Piiklad VI.11. Naleznéte Tayloruv rozvoj funkce f v bodé xy a urcete obor (ste-
jnomérné) konvergence, je-li:

flz)=In(l+2z), 2,=0

n+1

| G 1 = (1)

Piiklad VI.12. Naleznéte Tayloruv rozvoj funkce f v bodé xy a urcete obor (ste-
jnomeérné) konvergence, je-li:
flz)=In(l—=z), 20=0
[ :3 _%7 == (_17 1)}

Piiklad VI.13. Naleznéte Tayloruv rozvoj funkce f v bodé xy a urcete obor (ste-
jnomeérné) konvergence, je-li:

1(1’) = 1H<1—|—2$), Zo =0
E : S ( 1) n+12n " *%

Piiklad VI.14. Naleznéte Tayloruv rozvoj funkce f v bodé zy a urcete obor (ste-
jnomérné) konvergence, je-li:

f(z) = sin <%) , xo=1

oo (=)™ (x\2n n Kk
[ o ((2711))! (5)" (w =1, I = (—oo,+oo)]

Piiklad VI.15. Naleznéte Tayloruv rozvoj funkce f v bodé xy a urcete obor (ste-
jnomérné) konvergence, je-li:

f(z) =xsinz, x7=0
[Z-‘roo gn—li_l 2n+2 T ::|
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Piiklad VI.16. Naleznéte Tayloruv rozvoj funkce f v bodé xy a urcete obor (ste-
jnomeérné) konvergence, je-li:

f(z) =sin*z, y=0

n=1

[% +EO(_1)n+1(( )) = (- oo,+oo)]

Piiklad VI.17. Naleznéte Tayloruv rozvoj funkce f v bodé zy a urcete obor (ste-
jnomérné) konvergence, je-li:

f(x)=cos’x, wmo=m

o] n22n—1 no Tk
{1+ T ) L (P L :(—oo,+oo)]

Piiklad VI.18. Naleznéte Tayloruv rozvoj funkce f v bodé xy a urcete obor (ste-
jnomeérné) konvergence, je-li:
f@) =V (1 +2)?, 2o=0
1+ 22— 2% + ga° — gat + - I = (—1,1)]
Piiklad VI.19. Naleznéte Tayloruv rozvoj funkce f v bodé xy a urcete obor (ste-
jnomeérné) konvergence, je-li:

1

112 =0

fz) =

[ (=Dra?, I = (=1,1)]

n=0
Piiklad VI.20. Naleznéte Tayloruv rozvoj funkce f v bodé zy a urcete obor (ste-

jnomérné) konvergence, je-li:

f(z) = 20=0

1— 22’

[Yore o, I = (—1,1)]

Piiklad VI.21. Naleznéte Tayloruv rozvoj funkce f v bodé xy a urcete obor (ste-
jnomeérné) konvergence, je-li:

flx)=zcosz, x9=0
[Z+OO (2710' 2n+1 I** — (-OO,-}-OO)]

Piiklad VI.22. Naleznéte Tayloruv rozvoj funkce f v bodé zy a urcete obor (ste-
jnomérné) konvergence, je-li:
flz)=Inz, xq=2
[ln 24y

)n+1

(x — 2, I = (1,3)]
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Piiklad VI.23. Naleznéte Tayloruv rozvoj funkce f v bodé xy a urcete obor (ste-
jnomeérné) konvergence, je-li:

.CEOZO

|y e e — (21,1

Piiklad VI.24. Naleznéte Tayloruv rozvoj funkce f v bodé zy a urcete obor (ste-
jnomeérné) konvergence, je-li:

flx)=2%"", 20=0

+oo (=)™ on—2 pax __
[ n=2 (n—2)! 1L [ :|

Piiklad VI.25. Naleznéte Tayloruv rozvoj funkce f v bodé xy a urcete obor (ste-
jnomeérné) konvergence, je-li:

f(z) = . Xg=2

(o= @ = 2)n, I = (1,3)]

Piiklad VI.26. Naleznéte Tayloruv rozvoj funkce f v bodé zy a urcete obor (ste-
jnomérné) konvergence, je-li:

f(x) =cos(z?), x9=0

+oo (—=1)"a5"  ras
[ n=0 (2n)! I _]

Piiklad VI.27. Naleznéte Tayloruv rozvoj funkce f v bodé xy a urcete obor (ste-
jnomeérné) konvergence, je-li:
f(l') :xe—x’ o =0

E S, ]

Piiklad VI.28. Naleznéte Tayloruv rozvoj funkce f v bodé zy a urcete obor (ste-
jnomérné) konvergence, je-li:

flx)=oIn(l+2z), x=0
ot

Piiklad VI.29. Naleznéte Tayloruv rozvoj funkce f v bodé zy a urcete obor (ste-
jnomeérné) konvergence, je-li:

f(z) =sin(z?), x0=0

oo n gint?2 *ok
(1) iy, I = (—00,+00)|
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Piiklad VI.30. Naleznéte Tayloruv rozvoj funkce f v bodé xy a urcete obor (ste-
jnomeérné) konvergence, je-li:

flz)=In(x+2), zy=1

[t 1y, 1]

Piiklad VI.31. Naleznéte Tayloruv rozvoj funkce f v bodé zy a urcete obor (ste-
jnomérné) konvergence, je-li:

f(x) = é, o= —2

25w (@ +2), I =]

Piiklad VI.32. Naleznéte Tayloruv rozvoj funkce f v bodé xy a urcete obor (ste-
jnomérné) konvergence, je-li:

f(x)zer_l, 29 =0

T

+oo gl
n=1 n! 7

I' = (—o0, +oo)]

Piiklad VI.33. Naleznéte Tayloruv rozvoj funkce f v bodé xy a urcete obor (ste-
jnomeérné) konvergence, je-li:

f(x)=2-In(1+2%), zp=1
pETEVEENES

Piiklad VI.34. Naleznéte Tayloruv rozvoj funkce f v bodé xy a urcete obor (ste-
jnomeérné) konvergence, je-li:

f(i[’): ) xO:O

[ +oo T+ :}

n=0"’
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Cast VII - Fourierovy rady

Priklad VII.1. Naleznéte Fourieruv rozvoj funkce f vzhledem k tuplnému trigonomet-
rickému systému a urcete obor (stejnomérné) konvergence, ma-li periodicka funkce f na
zakladnim intervalu periodicity tvar:

B 1, x€/(0,2),
f@V‘{—L z € (2,4).
o . 2n—1)w skk
221 T S0 <%x>  d Z]

Priklad VII.2. Naleznéte Fourieruv rozvoj funkce f vzhledem k tplnému trigonomet-
rickému systému a urcete obor (stejnomérné) konvergence, ma-li periodicka funkce f na
zékladnim intervalu periodicity tvar:

x—1, x€/0,2),
f@%:{S—x, € (2,4).

[ :g (2n:18)27r2 cos <(2n;1)ﬂx> i :]

Priiklad VII.3. Naleznéte Fourieruv rozvoj funkce f vzhledem k tuplnému trigonomet-
rickému systému a urcete obor (stejnomérné) konvergence, ma-li periodicka funkce f na
zakladnim intervalu periodicity tvar:

ro={y L&l
[ + Zn 1 (2n_ O sin ((2n — Dmz), ™ :]

Priklad VII.4. Naleznéte Fourieruv rozvoj funkce f vzhledem k tplnému trigonomet-
rickému systému a urcete obor (stejnomérné) konvergence, ma-li periodicka funkce f na
zékladnim intervalu periodicity tvar:

1)7
2).

[ + Zn 1 (2n T sin ((2n — 1)mwz), I** :]

Priklad VII.5. Naleznéte Fourieruv rozvoj funkce f vzhledem k tuplnému trigonomet-
rickému systému a urcete obor (stejnomérné) konvergence, ma-li periodicka funkce f na
zakladnim intervalu periodicity tvar:

flz) =z, x€(0,1)

[L > Lsin (2nrz), I =]
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Priklad VII.6. Naleznéte Fourieruv rozvoj funkce f vzhledem k uplnému trigonomet-
rickému systému a urcete obor (stejnomérné) konvergence, ma-li periodicka funkce f na
zékladnim intervalu periodicity tvar:

f(x)=2* x€(0,m)

[%2 — 35 (& cos (2na) + Tsin (2nx)) , I :]

Priklad VII.7. Naleznéte Fourieruv rozvoj funkce f vzhledem k tuplnému trigonomet-
rickému systému a urcete obor (stejnomérné) konvergence, ma-li periodicka funkce f na
zékladnim intervalu periodicity tvar:

f(z)=2° x € (-m 7

%2 +43% (_nlf cos (nz), I* :]

Priiklad VII.8. Naleznéte Fourieruv rozvoj funkce f vzhledem k tuplnému trigonomet-
rickému systému a urcete obor (stejnomérné) konvergence, ma-li periodicka funkce f na
zakladnim intervalu periodicity tvar:

fla) = { —xz, x € (—m,0),

z?, x e (0,m).

n=1 2n ™

[4 +oo <7r(—1)n+1 n (—1)2—1) sin(nz), I** :]

Priklad VII.9. Naleznéte Fourieruv rozvoj funkce f vzhledem k tuplnému trigonomet-
rickému systému a urcete obor (stejnomérné) konvergence, ma-li periodicka funkce f na
zékladnim intervalu periodicity tvar:

f(z)=2% 2 €(0,1)

[% + +00 <cos(2mrm) o sin(2mrm)> ’ I :]

n=1 n2m2 nm

Priklad VII.10. Naleznéte Fourieruv rozvoj funkce f vzhledem k tplnému trigonomet-
rickému systému a urcete obor (stejnomérné) konvergence, ma-li periodicka funkce f na
zakladnim intervalu periodicity tvar:

flx)=1—z, 2 €(0,1)

1 + in(2 ) Kok
5 + an Sin n;z-mv , ]‘ _:|
Priklad VII.11. Naleznéte Fourieruv rozvoj funkce f vzhledem k tplnému trigonomet-
rickému systému a urcete obor (stejnomérné) konvergence, ma-li periodicka funkce f na
zékladnim intervalu periodicity tvar:

[% + 5 2 sin((2n — 1)), ™ :]

n=1 2n—1)x
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Priklad VII.12. Naleznéte Fourieruv rozvoj funkce f vzhledem k tiplnému trigonomet-
rickému systému a urcete obor (stejnomérné) konvergence, ma-li periodicka funkce f na
zékladnim intervalu periodicity tvar:

0, x¢€(0,m),
f(@) :{ 1, 2r).

x € (m,

[% + 3 =2 sin((2n — 1)), I** :]

n=1 (2n—1)7

Priklad VII.13. Naleznéte Fourieruv rozvoj funkce f vzhledem k tplnému trigonomet-
rickému systému a urcete obor (stejnomérné) konvergence, ma-li periodicka funkce f na
zakladnim intervalu periodicity tvar:

f(x) = =], @ € {=m,)

[% —asiee L cos((2n — 1)z), I :]

m Lan=1 (2n—1)2

Priklad VII.14. Naleznéte Fourieruv rozvoj funkce f vzhledem k tplnému trigonomet-
rickému systému a urcete obor (stejnomérné) konvergence, ma-li periodicka funkce f na
zékladnim intervalu periodicity tvar:

—1, x€(-1,0),

[—— Soas CEU L cos(nrz) + % sin(nmx), I** :]

Priklad VII.15. Naleznéte sinovy rozvoj funkce f vzhledem k tplnému trigonomet-
rickému systému a urcete obor (stejnomérné) konvergence, je-li:

f(x) =2 —2* x€(0,1)

w21 @ sn((2n = Da), I :]

Priklad VII.16. Naleznéte sinovy rozvoj funkce f vzhledem k tplnému trigonomet-
rickému systému a urcete obor (stejnomérné) konvergence, je-li:

f(z) =cosz, x € (0,7)

[ e (4n§—f1)w sin(2nx), I** :]

Priklad VII.17. Naleznéte sinovy rozvoj funkce f vzhledem k uplnému trigonomet-
rickému systému a urcete obor (stejnomérné) konvergence, je-li:

f(x)=x(r —2x), v € (0,7)

8 +oo sin((2n—1)x) *x
7w Lan=1" (2n—1)3 I —]

Piiklad VII.18. Naleznéte sinovy rozvoj funkce f vzhledem k uplnému trigonomet-
rickému systému a urcete obor (stejnomérné) konvergence, je-li:

x—1, x€/(0,2),
f(x):{ 3—x, x€(24).

[ +o0 T+ :}

n=1"
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Priklad VII.19. Naleznéte kosinovy rozvoj funkce f vzhledem k uplnému trigonomet-
rickému systému a urcete obor (stejnomérné) konvergence, je-li:

[ 1, z€(0,1),
f(‘”)_{ 0, ze€(1,4).
[§ + 22020 o sin () cos (%52) , I7 =]

Priklad VII.20. Naleznéte kosinovy rozvoj funkce f vzhledem k uplnému trigonomet-
rickému systému a urcete obor (stejnomérné) konvergence, je-li:

flz)=ax(r —x), € (0,

[”—2 — St L cos (2nx) , I** :]

6 n=1 n2

Priklad VII.21. Naleznéte kosinovy rozvoj funkce f vzhledem k uplnému trigonomet-
rickému systému a urcete obor (stejnomérné) konvergence, je-li:

f(z) =sin(2z), z € (0, )

|02 e cos (na) cos (7)1 =]

Priiklad VII.22. Naleznéte kosinovy rozvoj funkce f vzhledem k tplnému trigonomet-
rickému systému a urcete obor (stejnomérné) konvergence, je-li:

flz) =2, x€{(0,n)

T 4 +oo cos((2n+1)z) I —
2 ™ n=0 (2n+1)2 -

Priklad VII.23. Naleznéte Fourieruv rozvoj funkce f vzhledem k tplnému trigonomet-
rickému systému a urcete obor (stejnomérné) konvergence, ma-li periodicka funkce f na
zékladnim intervalu periodicity tvar:

flx)=1-2% 2 € (-1,1)

2, 4 +oo (="t
Eu =) S ( n)g cos(nmx), I** :]

Priklad VII.24. Naleznéte Fourieruv rozvoj funkce f vzhledem k tplnému trigonomet-
rickému systému a urcete obor (stejnomérné) konvergence, ma-li periodicka funkce f na
zakladnim intervalu periodicity tvar:

| F+x, xe(-m0),
f(x)—{%_x’ xz € (0,m).

4 +oo cos((2n+1)x) I _]
T n=0 (2n+1)2 -

Priklad VII.25. Naleznéte Fourieruv rozvoj funkce f vzhledem k tplnému trigonomet-
rickému systému a urcete obor (stejnomérné) konvergence, ma-li periodicka funkce f na
zékladnim intervalu periodicity tvar:

1y Ly — 250100 cos@na)  pes
[ﬂ+2S1nx m £un=1 4n2—1’[ -
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Priklad VII.26. Naleznéte Fourieruv rozvoj funkce f vzhledem k tplnému trigonomet-
rickému systému a urcete obor (stejnomérné) konvergence, ma-li periodicka funkce f na
zékladnim intervalu periodicity tvar:

-1, ze(-m-3%),
f(iL') = Oa YIS <_%a g)
1, ze(5,m).

[W :O‘i }L (cos (%) — cos(mr)) sin(nx), I** :}

Priiklad VII.27. Naleznéte Fourieruv rozvoj funkce f vzhledem k tplnému trigonomet-
rickému systému a urcete obor (stejnomérné) konvergence, ma-li periodicka funkce f na
zakladnim intervalu periodicity tvar:

[ o0 T :}

n=0"’

Priklad VII.28. Naleznéte Fourieruv rozvoj funkce f vzhledem k tplnému trigonomet-
rickému systému a urcete obor (stejnomérné) konvergence, ma-li periodicka funkce f na
zékladnim intervalu periodicity tvar:

flx)=1+z, v € (—mm)
[1 + 5o W sin(nx), I** :]

Priklad VII.29. Naleznéte Fourieruv rozvoj funkce f vzhledem k tplnému trigonomet-
rickému systému a urcete obor (stejnomérné) konvergence, ma-li periodicka funkce f na
zékladnim intervalu periodicity tvar:

[ + 500 E L cos(nma) — L sin(nmz), I** :]

Priiklad VII.30. Naleznéte Fourieruv rozvoj funkce f vzhledem k tplnému trigonomet-
rickému systému a urcete obor (stejnomérné) konvergence, ma-li periodicka funkce f na
zakladnim intervalu periodicity tvar:

{ —1, € (=3,0),

n=1 nmw

[ too 2-2(—1)" Sm(nm) T :]

Priklad VII.31. Naleznéte Fourieruv rozvoj funkce f vzhledem k tplnému trigonomet-
rickému systému a urcete obor (stejnomérné) konvergence, ma-li periodicka funkce f na
zakladnim intervalu periodicity tvar:

T 2 + cos((2n—1)z) (—=1)"Lsin(nz) %
[Z_%Zﬂ( o1 T n )?I _]



Priklad VII.32. Naleznéte Fourieruv rozvoj funkce f vzhledem k tplnému trigonomet-
rickému systému a urcete obor (stejnomérné) konvergence, ma-li periodicka funkce f na
zékladnim intervalu periodicity tvar:

[+ 2575 ppsin e e ]

Piiklad VII.33. Naleznéte sinovy rozvoj funkce f vzhledem k uplnému trigonomet-
rickému systému a urcete obor (stejnomérné) konvergence, je-li:

flz)=-1, z € (0,n)

[_é 400 sin((2n—1)z) T :]

T n=1 2n—1

Priklad VII.34. Naleznéte Fourieruv rozvoj funkce f vzhledem k tplnému trigonomet-
rickému systému a urcete obor (stejnomérné) konvergence, ma-li periodicka funkce f na
zakladnim intervalu periodicity tvar:

o =]
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