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Aplikace urcitého integralu

b) Parametrickymi rovnicemi
KFivkaje zadana rovnicemi

r=z(t), y=yt), telapf],

kde z(t), y(t) jsou spojite funkce naintervalu [« 3.
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b) Parametrickymi rovnicemi
KFivkaje zadana rovnicemi

r=z(t), y=yt), telapf],

kde z(t), y(t) jsou spojite funkce naintervalu [« 3.

Priklad ”
r=243t,y=1—t,te R ...primka
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Aplikace urcitého integralu

b) Parametrickymi rovnicemi
KFivkaje zadana rovnicemi

r=z(t), y=yt), telapf],

kde z(t), y(t) jsou spojite funkce naintervalu [« 3.

Priklad ”
r=243t,y=1—t,te R ...primka

r=acost, y=asint, t € |0,27] ...Kruznice.
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Priklad
Vypocitejte obsah pulkruhu o poloméru R.
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Vypocitejte obsah pulkruhu o poloméru R.

Poznamka
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P:/abf(:z:)d:z:. (1)

Priklad
Vypocitejte obsah pulkruhu o poloméru R.

Poznamka
Obsah obrazce ohrani¢eného grafy spojitych funkci f1(z), fo(x) a rovnobézkami
xr =a, v =>, pficemz pro = € [a,b] je fo(z) < fi(x) je

b
P= [ (fi(w) - fa(w)) da
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b) Je-li graf nezaporné spojité funkce f(x), x € |a,b], vyjadreny jako krivka s
parametrickymi rovnicemi
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b) Je-li graf nezaporné spojité funkce f(x), x € |a,b], vyjadreny jako krivka s
parametrickymi rovnicemi

kde funkce x = x(t) ma nenulovou spojitou derivaci na intervalu [, 3],
mizeme obsah vyjadFit ve tvaru

B
o / y(O)|' () dt .

(vzorec dostaneme substituci x = x(t), f(x(t)) = y(t) z integralu (1))
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Délka krivky
a) Je-li kfivka zadana jako graf funkce
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majici spojitou derivaci f’,

T € |a, b,
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Aplikace urcitého integralu

Délka krivky
a) Je-li kfivka zadana jako graf funkce

y=f(x), z€ [a,b],

majici spojitou derivaci f/, potom délku krivky vypoc&itame ze vztahu

1~ [ VIT TP @Pds

Priklad
Vypocitejte délku pllkruznice o poloméru R.
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b) Je-li kfivka zadana parametrickymi rovnicemi

L = ZE(t), Yy = y(aj>7 T € [avﬂ]a
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b) Je-li kfivka zadana parametrickymi rovnicemi

L = ZC(t), Yy = y(aj>7 T € [avﬁ]a

kde funkce x = x(t), y = y(¢) maji spojité derivace v intervalu [« 3], pak je délka
krivky dana vzorcem

B
1= | VEOPT WOP

Priklad
Vypocitejte délku pllkruznice o poloméru R.
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Aplikace urcitého integralu

Objem rotacniho télesa
a) Uvazujme rovinny obrazec a < x < b, 0 <y < f(x) se spojitou funkci f.
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Aplikace urcitého integralu

Objem rotacniho télesa

a) Uvazujme rovinny obrazec a < x < b, 0 <y < f(x) se spojitou funkci f. Téleso,
které vznikne rotaci tohoto obrazce kolem osy x, se nazyva rotacni téleso a jeho
objem V se vypocte integralem

b
V:ﬂ'/ f2(z)dz .
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Aplikace urcitého integralu

Objem rotacniho télesa

a) Uvazujme rovinny obrazec a < x < b, 0 <y < f(x) se spojitou funkci f. Téleso,
které vznikne rotaci tohoto obrazce kolem osy x, se nazyva rotacni téleso a jeho
objem V se vypocte integralem

b
V:ﬂ'/ f2(z)dz .

Priklad
Urcete objem koule o poloméru R.

Fakulta prirodovédné-humanitni a pedagogicka TUL ZS 2012-2013 -8 / 9



Aplikace urcitého integralu

b) Uvazujme rovinny obrazec 0 < a <z <b, 0 <y < f(x) se spojitou funkci f.
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b) Uvazujme rovinny obrazec 0 < a <z <b, 0 <y < f(x) se spojitou funkci f.
Téleso, které vznikne rotaci tohoto obrazce kolem osy y, se nazyva rotacni téleso a
jeho objem V' se vypocte podle vzorce

b
V=27T/ xf(x)dr .
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b) Uvazujme rovinny obrazec 0 < a <z <b, 0 <y < f(x) se spojitou funkci f.
Téleso, které vznikne rotaci tohoto obrazce kolem osy y, se nazyva rotacni téleso a
jeho objem V' se vypocte podle vzorce

b
V=27T/ xf(x)dr .

Priklad
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Aplikace urcitého integralu

b) Uvazujme rovinny obrazec 0 < a <z <b, 0 <y < f(x) se spojitou funkci f.
Téleso, které vznikne rotaci tohoto obrazce kolem osy y, se nazyva rotacni téleso a
jeho objem V' se vypocte podle vzorce

b
V=27T/ xf(x)dr .

Priklad
Urcete objem polokoule o poloméru R.
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