1.

Ulohy z matematické analyzy
na ci¢eni 8. rijna 2025
Odvod'te vzorec pro derivaci podilu dvou polynomu.

Vyjadiete podil P/Q jako soucin P - 1/@Q), pouzijte vzorec pro derivaci
soucinu a pro derivaci pfevracené hodnoty (1/@Q)".

2a Na prednasce jsme odvodili vzorce pro derivaci n-té mocniny a n-té

2b

2c

3.

4a,

4b

4c

Ha

odmocniny pro n € N. Pouzijte je spolu se vzorcem pro derivaci slozené
funkce k odvozeni vzorce pro derivaci funkce f

1

Na zékladé vysledkt piedchozich iloh ukazte, ze vzorec (z7) = qad~?
plati pro vSechna g € Q.

f(z) =

Ukazte, ze pro z,y € R plati
|z +y| < || + [yl

Névod: jako na predndasce rozdélte rovinu zy na Sest Casti tak, abyste
mohli odstranit absolutni hodnotu.

Vypoctéte limitu posloupnosti
3nd —1
p = ———
(2n* +1)2
2—n?
a. = n+_n+2
n n2 — n3—1
n—1
(2n? +1)3
p = ————=
(3n2 +1)2

Ukazte, ze pro a,b,c € R plati
ja+b+c| < la| + [b] + ||

Navod pouzijte dvakrat trojuhelnikovou nerovnost z tulohy 3.



5b Ukazte, ze pro a, b, c,d € R plati
la+b+c+d| <|a|+|b] + |c] + |d]
Navod pouzijte tulohy 3, Ha.
5¢ Dokazte, ze pro ay,as,as, ..., a, € R plati
lar + as +az + -+ + ap| < |ar| + |az| + |ag| + -+ + |an|
Navod: pouzijte matematickou indukeci.
6. Nasledujici ulohu jsme jiz pouzili na prednasce pii odvozovani deri-

vace sou¢inu a na pristi prednasce ji pouzijeme k dukazu véty o limité
soucinu.

Obsah oblasti vysrafované mezi obdélniky ABC' D, AB'C'D’ vyjadiete
pomoci délek Aa = |BB'|, Ab= |DD’|, a = |AB|, b= |AD|.
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