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1. Určete definičńı obor funkce f a nalezněte intervaly, na nichž je f ros-
toućı

f(x) =
x+ 1√

x2 − 2x+ 2

1* Řešte úlohu pro funkci
g(x) = (f(x))3

2. Vysvětlete, za jakých podmı́nek je umocňováńı nerovnice ekvivalentńı
úprava. Pomoćı ekvivalentńıch úprav vyřešte nerovnici

√
x− 1 ≥ x− 3

2* Vyřešte pomoćı ekvivalentńıch úprav nerovnici

(
√
x− 1)6 ≤ (x− 3)6

3. Napǐste rovnici tečny ke grafu funkce f v bodě a. Tečnu zakreslete do
soustavy souřadné.

f(x) = x− 2
√
2− x2 a = 1

3* Nav́ıc vypočtěte druhou derivaci funkce f . Co odtud plyne pro polohu
grafu funkce a tečny? Na jaké straně tečny lež́ı graf funkce? Svoje tvr-
zeńı zd̊uvodněte.

4. Na obrázku je znázorněn pr̊uřez rotačně symetrickou nádobou v jed-
notkové mř́ıžce.

(a) Definujte funkce S, V , které charakterizuj́ı, jakým zp̊usobem plo-
cha hladiny a objem pod hladinou závisej́ı na výšce hladiny h.

(b) Načrtněte graf funkce S.

(c) Výpočtěte derivaci V ′. Jak tuto derivaci použijete k ověřeńı správ-
nosti výpočtu?



4* Nav́ıc vysvětlete podrobně na čem je založena kontrola v bodě (c).

5. Válcový zásobńık na vodu má daný objem V a je zateplen izolačńı
vrstvou: plášt’ je izolován levněǰśım materiálem, obě podstavy dražš́ım
materiálem, který je dvakrát dražš́ı než materiál na plášt’. Určete ta-
kový poměr rozměr̊u zásobńıku (výšky a poloměru podstavy), aby byly
celkové náklady na izolačńı materiál minimálńı. Výsledek schematicky
znázorněte náčrtkem válcového zásobńıku v odpov́ıdaj́ıćıch proporćıch.

5* Vyřešte úlohu pro zásobńık ve tvaru čtyřbokého hranolu s podstavou
ve tvaru čtverce. Bočńı stěny jsou izolovány dvakrát levněǰśım ma-
teriálem než podstavy. Vypočtěte poměr velikosti hrany podstavy a
výšky zásobńıku pro minimálńı cenu materiálu na zatepleńı.


