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12. ffjna 2026

1. Pro zadanou funkci f teste ulohy

(a) Uvazujte obecnou hodnotu ¢ € R. Vyfeste pocetné rovnici f(z) =
¢ s parametrem ¢ € R. Proved'te podrobnou diskusi po¢tu redlnych
kotentu v zavislosti na hodnoté parametru ¢ a napiste tyto kofeny.

(b) Na zakladeé vysledku bodu (a) odpovézte na nasledujici otazky:
Jaky je obor hodnot H(f) funkce f7
Je funkce f prosta na celém svém definiénim oboru D(f)?

Existuje k funkci f na D(f) funkce inverzni?

Je funkce f omezena na svém definiénim oboru?

la Navic: (c¢) napiste definici prosté funkce a z této definice odvod'te svuj
zéver z bodu (b).
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1b Navic: (c) napiste definici oboru hodnot funkce a z této definice odvod'te
svuj zaver z bodu (b).

2 —x -5
==

le Navic: (¢) napiste definici omezené funkce a z této definice odvod'te
svuj zaveér z bodu (b).
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2. Na obrazku je znazornén osovy fez rotacné symetrickou nadobou v jed-
notkové mfizce.

(a) Odvod'te predpis funkce S(h), kterd vyjadiuje zdvislost obsahu
hladiny na vysce vody h. Nacrtnéte graf této funkce.

(b) Odvodte predpis funkce V(h), kterd vyjadiuje zavislost objemu
vody v nadobé pod hladinou na jeji vysce h. Do grafu této zavislosti
vyznacte hodnoty v krajnich bodech defini¢niho oboru a hodnotu
v bodé, ve kterém se nadoba ,lame“, body spojte odpovidajicim
prubéhem (konvexnim, konkdvnim, nebo useckou) a svou volbu
zduvodnéte.

K odvozeni pouzijte geometrii, nepouzivejte integraly.

(c) Vysledek bodu (b) ovérte derivovanim a analyzou spojitosti.



3. Vysvétlete, za jakych podminek je umocniovani nerovnice ekvivalentni

uprava. Ekvivalentni dpravu pak pouzijte k vyfeseni nerovnice.
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4. Napiste rovnici tecny ke grafu funkce f v bodé a. Teénu zakreslete do

soustavy soutradné.
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. Odvod'te z definice derivace vzorec pro derivaci funkce. Vysledek ovéite

cl vzorcu.
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