Néroéné tlohy z PAN2/KAN2/CAN2M

8. inora 2026

Soubor zatim obsahuje pét tloh. V prubéhu semestru mohou byt pridany
dalsi tdlohy.

1. Popiste konstrukci pravidelného pétithelniku bez pouziti thloméru a
dokazte spravnost této konstrukce.

2. Zjistéte, zda existuji limity a pripadné vypoctéte jejich hodnotu.

(a) lim, o cos(sgn(zx))
(b) lim, o sgn(sin®(z))
(c) lim,_,osgn(x?sin(1/2?%))
3. Necht s, ¢ jsou funkce definované na R a necht spliuji (i), (ii). Ukazte,
7e jsou pak bud identicky rovny nule, nebo plati s(0) = 0, ¢(0) = 1.
(i) Yo,y e R:s(z +y) = s(x)c(y) + c(z)s(y)
(ii) Yo,y € R: c(z +y) = c(x)e(y) — s(x)s(y)

Névod: dosad'te do vlastnosti y = 0 a pouZijte vhodné kritérium Fesitelnosti
soustavy linedarnich rovnic.

4. Necht s, ¢ jsou funkce definované na R. Ukazte, ze tyto funkce spliuji (i),
(ii), (iii), (iv) prave kdyz splauji (i’), (ii’), (iv). Vlastnosti (i), (ii) vemte z
predchozi 1lhy.

(") Vo,y € R:s(x —y) = s(z)c(y) — c(z)s(y)
(ii’) Va,y € R: c(x —y) = c(x)c(y) + s(z)s(y)
(iii) Vo € R: s%(x) + A(z) =1



s(x)

(iv) limg o =~ =1

5. Ukaite, Ze funkce f mé v nule derivace viech Fadi a plati f(™(0) = 0

1
e <2 prox #0,
fla) = pro 7
0 pro x = 0.



