Taylorovy rady
ulohy z an3, 2025/26

1. Vypoctéte Taylorovu fadu 7, funkce kosinus se stfedem v bodé nula a
Taylorovu fadu T funkce sinus se stfedem v bodé nula.

2. Ukazte, ze obé Taylorovy tady 7., Ts maji polomér konvergence roven
nekonecnu.

3. Ukazte, ze pro x € R plati

4. Uvazujme funkci f(z) = exp(—1/z?).

(i) Ukazte, ze existuje funkce g definovand a spojitd na mnoziné R
takova, ze plati

Ve € R\ {0} : g(z) = f(x)

Urcete ¢(0).
*(ii) Ukazte, ze
g(0)=0
Névod: pouzijte L'Hospitalovo pravidlo na limitu (1/x)/ exp(1/x?).
*k(iii) Ukazte, ze pro k € N plati

g"(0) =0

Za vyfeseni této ulohy a predvedeni na cvi¢eni dostanete pul bodu
do zkouskové pisemky (alternativa k eseji).

(iv) Sestrojte na zdkladé vysledku (iii) Taylorovu fadu T, funkce g
v bodé nula.

(v) Ukazte, ze pro x # 0 plati

Ty(x) # g(x)



